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11. évfolyam

. Egy datumot nevezziink kilonlegesnek, ha a négyjegyt évszambol és a két-két szamjegybsl
allo honap és nap sorszamabol alkotott nyolcjegyi szam jegyei kiilonbozsk. (Példaul a
mai datum nem kiilonleges, mert a 20230421 szamnak vannak azonos szamjegyei.)

(a) A mai naphoz viszonyitva mikor volt a legutobbi, és mikor lesz a legkozelebbi kii-
lonleges datum?

(b) Hany kiilonleges datum volt az 1900-as években (1900.01.01. — 1999.12.31.)7

. Létezik olyan f(z) = ax? + bx + ¢ alaki masodfoku fiiggvény, amelyre f(0) = 2023,
f(2023) = 0 és f(2") oszthaté 3-mal minden természetes n szam esetén?

. Oldja meg az
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egyenletet a valos szamparok halmazan.

. Két kor a BC egyenest a B és C' pontban érinti, egymést az A és az O pontban metszi.
Az AO és BC egyenesek metszéspontja D. Hatéarozza meg az 42 aranyt, ha AB = 6,

oD
AC =5, BC = 4 egység.

. Adott a sfkban 2023 pont tgy, hogy minden pontnégyesbdl ki lehet valasztani harmat,
amelyek paronkénti tavolsdga nem nagyobb, mint 1 egység. Bizonyitsa be, hogy létezik
olyan 1 egység sugaru korlap, amely legalabb 1012 pontot tartalmaz a megadott 2023
pontbol.

. Az ABC haromszog C cstcsabol induld szogfelezé az R pontban metszi a haromszog
koriilirt korét. Jelolje K az AC, L a BC oldal felez6pontjat. Az AC és a BC' oldalak
felez&merdlegesei a CR-et a P és a () pontokban metszik. Mutassa meg, hogy az RPK
és az RQ)L haromszogek teriilete egyenld.



